Munucrapcreo npoceere Penyommuke Cpbuje
JIpymrBo maremarnuapa Cpouje

18. CPIICKA MATEMATHWNYKA OJIMMIINJA ITA
YUEHMKA CPEIILMX IITKOJIA

3. anpuia 2024. romuHe

IIpBu man

1. Heka cy 1 = dy < dy < d3s < .. < dp = n, rue je k >4, CBu NO3UTUBHI OEIUOUU OATOT
npupoasor 6poja n. OopenuTu cBe IpUPOAHE OpoOjeBe N 3a KOje MOCTOju IMepMyTanunja Opo-
jeBa do — dy,ds — do,dg — d3,...,dp — dp_1, TAKBA Na OHU UMHE KOHAUHY T'€OMETPUjCKY IPO-
rpecujy.

2. Typnup pena n, n € N, ce cacroju on 2" urpaya, Koju cy wHIEKCUpaHu OpojeBuma ox 1
no 2™, u n Koma. Y CBAKOM KOJIy C€ MPEOCTaJM WIpadu ymape u obpadyHajy ce y Mare-
MATHUYKOM OBOOOjy M MOOEHUWK MPOJIa3y y HapegHO KOoJo. lloOemHuK n-Tor KoJa ce cMaTpa
nobenurkoM TypHUpA. [IBa TypHMpA ce cMaTpajy pasIinduTHM YKOJIUKO IOCTOju ABOOO] KOoju
ce 01BUO y k-TOM KOJIy jeqHOT TypHUPA, a HUje Y k-TOM KOJIy APYrOr TYyPHUPA, WU YKOIUKO
umajy pazauunre nmobemuauke. OnpenuTy KOJIMKO MOCTOJU PA3IUUYUTUX TYPHUPA pema n ca
CBOjCTBOM [Za 3a CBAKO KOJIO BayKM Nla CY CyMe MHIAEKCA YYEeCHUKa y CBAKOM JBOOOjy y TOM
rosy mebhycobue jemmake.

3. Haro je 2n, n € N, peamsnux 6pojeBa ai,as,...,a, u by,bs,... b,. Ilorazaru ma 3a
ceako m € {1,2,...,n} mocroje mBa peamma Gpoja a u 3, o + B2 > 0, TakBa ma BaEn
Pm = min{plap?a e 7pn}7 rae je

pj =Y lalai —a;)+ Bbi —b))|, j € {1,2,...,n}.
=1

IIpensubeno Bpeme 3a m3pamy 3amaraka je 270 munHyTA.
CBaku 3amaTak Bpeau 7 60moBa.
Pemema 3anaraka neTasbsHO 00pPA3IIOKUTH.
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Ipyru maH

4. Heka cy taure I u I,, pemoMm, mEeHTpU yOHCAHE KPYKHUIE U CIOJba MPUINCAHE KPY-
skHUIE HacnpaMm TeMena A HejenHakokpakor Tpoyriaa ABC. Ynucana Kpy:KHUILA TOT TPOYIJIa
nomupyje crpaunune BC, AC' u AB, penowm, y taukama D, E u F. IIpase EF u BC ce cery
y taukn P, a tauka X je cpemumre nysxku PD. Ilokazartu na je X1 1 I, D.

5. Heka je n > 3 ¢urcupan npuponan 6poj. Onpenutn cBe npuponse 6pojese k 3a koje je
¢yurmmja f: R — R, koja je nepunucana ca
2(n— D7

), 3a cBako = € R,
n

2 4
F() = cos* z + cos* (@ + =) 4 cos” (w + =) + ...+ cos” (w +
n n

KOHCTaHTHa.

6. OnpenuTu CBe HEKOHCTAHTHE IOJMHOME P, ca 1eJo0pOjHUM KOe(PUIjeHTUMA, U HO3UTHU-
BEUM Bogmehmm koepummjenTom, Takse ma je 6poj P2™"(m?) 4+ n? wBaapar mesor Gpoja, 3a
cse mpupomre 6pojese m u n (PF(x) = P(P(P(...P(z)...))), * € R, k € N).

—_————

k

IIpemBubeno Bpeme 3a m3pany 3amaraka je 270 muHyTA.
CBaku 3amaTak Bpemu 7 0omoBa.
Pemema 3amaraka nerasbHO 0OpPAa3JIOKUTHU.



